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1. Na tabela a seguir, estdo descritas as cestas escolhidas por um consumidor em 5 situagdes:

Situagdo p1 p2 X1 X2
A 1 1 5 35
B 1 2 35 10
C 1 1 10 15
D 3 1 5 15
E 1 2 10 10

(a) As escolhas deste consumidor sdo consistentes com os axiomas da preferéncia revelada?
Justifique.

A tabela abaixo mostra o custo das cestas escolhidas em cada situacdo em vermelho:

A B C D E
pregos \ escolha
(5,35) (35,10) (10,15) (5,15) (10,10)
(1,1) 40 45 25 20 20
(1,2) 75 55 40 35 30

(L1) | 40 45 25 20 20
(31 | so 115 45 30 40
(L2) | 75 55 0 35 30
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As cestas escolhidas sdo diretamente reveladas como preferidas as cestas mais baratas do
que elas na sua linha. As escolhas sdo consistentes, pois ndo ha nenhuma cesta que ¢
relevada preferivel a uma cesta a qual tinha sido revelada preferida anteriormente:
A>C,A>=D,A>E,B>C,B>D,B*>E,C>D,C>E.

(b) Considerando que as preferéncias deste consumidor sdo monotdnicas e convexas, indique,
no plano (X;,Xz2), as cestas que o consumidor considera piores que (10,15) e aquelas
consideradas pelo menos tdo boas quanto (10,15). Desenhe uma possivel curva de
indiferenca passando por (10,15).



Todas as cestas abaixo da reta or¢amentaria que passa por C sdo piores do que C. As cestas
que estdo acima da reta tracejada, que liga C até A e B, s@o pelo menos tao boas quanto C. A
curva vermelha ¢ uma possivel curva de indiferenga que passa por C (deve estar entre a linha
tracejada e a reta orcamentaria).

Responda V ou F e justifique sua resposta.

Trés individuos participam de um comité encarregado de apreciar os projetos A, B e C.
Sabe-se que o simbolo < representa a relagdo “é pior que”, e que as preferéncias dos
individuos sdo as seguintes:

Individuo 1: A< B < C
Individuo2: B< A <C
Individuo3: C< A <B

O processo decisorio do comité recomenda considerar as alternativas duas a duas,
escolhendo o projeto vencedor por maioria simples. Nestas condigdes, € possivel afirmar

que:

Para todos os itens:
O comité escolhe a cesta A < B < C.

(a) As preferéncias do comité sdo completas; Verdadeiro. Preferéncias sdo completas pois,
para quaisquer projetos, o comité ¢ capaz de definir sua relagdo de preferéncia.

(b) As preferéncias do comité sdo transitivas; Verdadeiro. Preferéncias do comité sdo
transitivas pois se C ¢ preferido a B, C ¢ preferido a A.

(c) O projeto escolhido como vencedor serd o B; Falso. O projeto escolhido serd o C.

(d) O ordenamento dos projetos pelo comité ¢ idéntico as preferéncias do individuo 3. Falso.
E idéntico ao do individuo A.



3. Um consumidor escolheu as cestas A, B, C quando o vetor de pregos era igual a Pa, Pg, Pc,
respectivamente. Sabe-se que

i.  aos pregos P, os gastos seriam maiores se o consumidor adquirisse a cesta B, mas
menores se adquirisse a cesta C;

ii.  aos pregos Pg 0s gastos seriam maiores se o consumidor adquirisse a cesta C, mas
menores se adquirisse a cesta A;

ili.  aos pregos Pc os gastos seriam maiores se o consumidor adquirisse a cesta A, mas
menores se adquirisse a cesta B;

Responda as questdes abaixo, justificando suas respostas e faca o que se pede:

(a) Monte uma tabela indicando os gastos realizados pelo consumidor quando efetivamente
adquiriu cada cesta e o quanto ele teria gasto com as cestas ndo adquiridas caso ele as
tivesse comprado.

Qa Qs Qc
Pa PAQa<< PAQs PAQC
Py PsQa’ PpQp << PsQc
Pc PcQc PcQp’ PcQc <<

As cestas indicadas com “<<” s3o as cestas escolhidas para os pre¢os em questdo e as cestas
indicadas por asteriscos sdo as diretamente preteridas.

(b) Estabeleca as relagdes de preferéncias reveladas diretas e indiretas entre as cestas na
situagdo descrita. A>p,C, B>, A,C>, B,C> A, B> C,A>B

(¢) O comportamento do consumidor ¢ compativel com o Axioma Fraco da Preferéncia
Revelada? E compativel, pois nenhuma cesta preferida diretamente a outra cesta ¢
preterida diretamente a ela a0 mesmo tempo.

(d) E com o Axioma Forte da Preferéncia Revelada?

Nao, pois, por exemplo, B >;C, mas C > B.

4. Considere o consumo de um agente em dois perddos (0 e 1). Denote pregos, riqueza e
consumo no periodo ¢ como p', w; e x' = x(p',wy), respectivamente. As vezes é 1til construir
um indice para medir a quantidade consumida. Podemos usar o indice de quantidade de



Laspayres, Lq = 0" x")/(p’<"), o indice de Paasche, Po= ('x")/(p'x’), ou a variagio da
despesa do consumidor, Eq = (p'x")/(p’x"). Mostre que:

(a) Se Lo < 1, o consumidor prefere x” a x'.
Lo = x)/(px") <1 — (p’x) < (p’x").
Sabemos que em t = 0 (quando os pregos sdo p’) a cesta x° foi escolhida e a cesta x'
poderia ter sido escolhida (porque era mais barata). Portanto, a cesta x° foi diretamente
revelada como preferida a cesta x'.

(b) Se Pq > 1, o consumidor prefere x'ax’,
Po=(p'x)/(p'x") > 1 — (p'x) > (p'x").
Sabemos que em t = 1 (quando os pregos sdo p') a cesta x' foi escolhida e a cesta x’
poderia ter sido escolhida (porque era mais barata). Portanto, a cesta x' foi diretamente
revelada como preferida a cesta x°.

(c) Nao ¢ possivel concluir qual cesta ¢ preferida usando Eg,.
Como Eq = (p'x")/(p"x"), ndo sabemos quanto custa a cesta x” quando o vetor de pregos é
p' ao invés de p’, nem sabemos quanto custa x' quando o vetor de pregos é p°. Portanto,
ndo hd informagdo suficiente para fazer o argumento de preferéncia revelada (ndo
sabemos se a cesta que nao foi escolhida era acessivel).

. A fung¢do de utilidade de um consumidor é dada por u(x4,X;) = /X1 + X5. O preco do bem
1¢é1, opreco dobem 2 ¢ 4 e arenda do consumidor € 20.

1

— 2 Y —
g}gz(U = X] T Xz,sujeitoap;x; + p2X; = m

1
L:Xi+X2+l(p1X1+p2X2—m)
oL 1

(1)&—0-.@4‘1[)1—0
CPO (2)£=0---1+lpz=0
2

(3) g—; =0 p1X; +P2X; =M
P2 2
De (1) e (2), Xy = (E) .

(a) Considere que o preco do bem 1 aumenta para 2. Decomponha a variacdo da demanda
pelo bem 1 em efeito substituicao de Slutsky e efeito renda.
Antes: x; = 4. Depois: x; = 1.
Efeito total (ET) = efeito substituicdo (ES) + efeito renda (ER) = -3
Como a fung¢ao de utilidade ¢ quase-linear, ER = 0.
Portanto ET = ES =-3



(b) A decomposicdo do item (a) se alteraria se, em vez do efeito substituicdo de Slutsky,
fosse utilizado o efeito substitui¢do de Hicks? Nao, pois o ER = 0 nos dois casos. Logo,
ET = ESicks = ESsiusky = -3 nos dois casos.

Suponha que um consumidor ¢ indiferente entre a cesta X = (x1,X2) € a cesta Y = (y1,y2).
Suponha que o consumidor escolheu a cesta X quando os precos eram (pi,p2) € a cesta Y
quando os pregos eram (p; , p2 ). Usando seus conhecimentos sobre Preferéncias Reveladas
mostre que, se p2 = p2, 0 efeito substitui¢do de Hicks tem sinal negativo. (Dica: pense na
relacdo de gastos com as duas cestas para cada vetor de pregos.)

Como o consumidor ¢ indiferente entre as cestas X e Y, ao escolher uma delas, ao escolher
uma delas ele estd nos revelando que a outra deve custar tanto quanto ou mais que a
primeira.

(1) pixitp2x2 < p1yitpay2 (escolhe X)
(2) phixitp2X2=p’iyitpay2 (escolhe Y)
() pixi-p1y1 < pay2-p2x2
(2)  prxi-p1’y1= p2yatpaxa
(2)  pryi-pr’xi < p2xatp2y2
(DH2)  pr’(yi-x1)-pi(y1-X1) < pa(y2-X2)-pa(y2-X2)

(P1-p)(y1-x1) <0

Ap*Abem1 <0

Logo, para manter o sinal da desigualdade, se p; varia positivamente, a quantidade do bem
devera variar negativamente ou zerar.

Avalie se as afirmativas sdo verdadeiras ou falsas e justifique:

(a) Quando o preco de um bem varia, se os efeitos substituicdo e renda resultam em

variagdes na quantidade em sentidos opostos, tal bem serd normal. Falso.

dx; dxS dx dxS

Eq. Slutsky: . O efeito substituigdo, e ¢ sempre negativo. O efeito
1

P1 N dp1 L dm

dx , . . , dx
renda, —x; —, também ¢ negativo quando o bem ¢ normal, — > 0.
1d4m > dm

(b) O efeito-substituicao de Slutsky corresponde modificagdes na quantidade demandada de
um bem associadas a variagdes de seu preco, mantendo constante o poder aquisitivo do
consumidor. Verdadeiro.

(c) Um consumidor que possui determinada dotagdo dos bens 1 e 2 ¢, inicialmente,

vendedor do bem 1. Se, em resposta a diminuicdo do preco do bem 1, o consumidor
passar de vendedor a comprador desse bem, seu bem-estar certamente diminuira.
Falso. Se ele passa de vendedor a comprador ndo da para dizer se sua situacdo melhora
ou piora, porque ndo dd para comparar as cestas usando o principio de preferéncia
revelada (mudanga da cesta X para A no grafico abaixo). Se ele continuasse sendo
vendedor saberiamos que sua situag@o piorou (mudanga de X para B; W ¢ a dotacdo).



X
A px -

vendedor de x,
comprador de x,

Y
>

(d) Se um consumidor ¢ comprador liquido de um bem e o preco deste bem diminui, ele
pode continuar como comprador liquido ou tornar-se vendedor liquido do bem,
dependendo da magnitude da variacdo do prego. Falso. Ele vai continuar sendo
comprador liquido, porque por preferéncia revelada a situacdo em que ele ¢ vendedor
liquido ¢ pior.

(e) Se dois bens sdo complementares perfeitos, o efeito substituicdo serd sempre nulo
quando houver variagdo dos pregos relativos dos bens. Verdadeiro. Complementos
perfeitos sdo sempre consumidos em proporgdes fixas.

(f) Se um bem ¢ normal, ele ndo pode ser um bem de Giffen. Se um bem ¢ de Giffen, ele
deve ser um bem inferior. Verdadeiro. Um bem de Giffen ¢ um bem inferior cujo efeito
renda ¢ maior do que o efeito substitui¢do, em termos absolutos.

. Um consumidor, cuja fun¢do de utilidade ¢ dada por u(x4,x;) = In(xy) + In(x;), possui a
seguinte dotacdo: 200 unidades do bem 1 e 100 unidades do bem 2. Considere que,
inicialmente, os pre¢os de mercado sdo p; = 2 e p, = 1 e que ocorre uma reducao do prego
do bem 1 para p; = 0, 5.

(a) Obtenha a demanda liquida por cada um dos bens antes e depois da variagdao do prego. O
consumidor esta melhor antes ou depois da variagdao do preco?

maxu = In (x;) + In (x;), sujeito a p;X; + pyX, = p1Wy + pw,
X1,X2

L=1n(x;) +In (x3) + A(p1X; + P2X; — P1W; — P2W5)

DL =0.Ltap, =0
X1

0x4

CPO{ (2) 22 =02 +Ap, =0
2

0x,

oL
(3) o 0 = pixXq + p2Xy = pyWy + paw,

De (1)e (2),x4 = pf)ﬂ. Substituindo em (3), obtemos a demanda bruta x; € x;:
1



_ baWitpow; _ biwitpowy
Xy = ————= Xy = ————=,

2p; 2p;
Definindo e; como a demanda liquida pelo bem i, e wi como a dotag¢ao inicial do
bem i, e; = X; — w;. Entdo,

. Xl = 125 o el == _75
antes.X{XZ =250 - e, = 150
. (X =200.e, =0
depms.W{X2 ~100 = e, = 0
Como W ¢ a propria dotacdo inicial, sabemos que ela era factivel antes da
mudanca de precos, quando X foi escolhida. Portanto, X ¢ revelada como
diretamente preferida a cesta W, e podemos afirmar que o consumidor estava
melhor antes da mudanga de prego.



(b) Decomponha a variagdo na demanda bruta pelo bem 1 em efeito substitui¢do,
efeito renda tradicional e efeito renda dotagao.

® — @ Efeito substituigdo
® — @ Efeito renda comum
1—\ @ = @ Efeito renda-dotagio

X2

L] X

Primeiro calculamos a variacdo de renda que deixa a cesta original
exatamente acessivel aos novos precos: Am = 0,5(-75) + 150 = 112,5.
Adicionando 112.5 a renda posterior & mudanga de prego obtemos m = 200
+112,5=312,5.

Efeito substitui¢do (ES) = xi(p 1, m ) — x(p1, m) = 312,5 — 125 = 187,5
Efeito renda tradicional (ERT) = x,(p 1, m) — xi(p 1, m) = 500 — 312,5 =
187,5

Efeito renda dotagdo (ERD) = x,(p 1, m ) — X(p 1, m ) = 200 — 500 = -300

*m ¢ o valor da dotagdo inicial e m o valor da dotagdo apés a mudanga de
prego.

Conferindo: ET=ES+ERT+ERD =75 v



9. Um consumidor tem preferéncias representadas pela funcdo de utilidade U(x;x,)=
(x1x2)""2. O prego do bem 1 é $5 enquanto o prego do bem 2 ¢ $10.

(a) Considere que o consumidor tenha uma renda de $100 e que, devido a um
choque climatico, o preco do bem 1 tenha subido pra $10. Qual € o efeito dessa
mudanca sobre as quantidades demandadas dos bens 1 e 2? Calcule os efeitos
substitui¢do e renda para a variagdo na demanda do bem 1.

*

X1: *

N | =

,x;=§*pﬂ,em'=10*10+10*5=150
2

T |8

Axi =x3(p’y, p2,m’) —xj(py,pz,m) =7,5-10 = -2,5
Ax3 = x5(p'y, p2ym’) —X5(py, P2, m) =7,5-5=2,5
AXP = x3(p’,, p2,m) —x3(p',, p2,m)=5-7,5=-2,5
Ax§ = x5(p’,, p2,m) —x3(p',, p2,m') =5-7,5=-2,5
Ax] = =5 = Ax] + Ax7'

Ax; = 0 = Ax5 + AxY'

(b) Suponha agora que, ao invés de ter uma renda fixa, o consumidor seja um
produtor do bem 1 e que tenha uma dotagdo de 20 unidades desse bem. Qual ¢ o
efeito da mudanga de prego do bem 1 de $5 para $10 nesse caso? Calcule os
efeitos substitui¢do, renda ¢ renda-dotagao.

Como o nivel de renda conseguido com a venda da dota¢d@o no mercado ¢ igual
ao nivel de renda da letra (a), para prego antes do choque climatico, até o efeito
dotacdo os dois exercicios apresentardo resultados iguais.

m” = p’,wy =10 %20 = 200

, .1 200
Xl(p 1,p2,m ):E*_zlo

10
Axi =x3(p’,, p2,m’) —xj(py,pz,m) =7,5-10 = -2,5
AxP = x3(p’,, p2,m) —x3(p',, p2,m')=5-7,5=-2,5
Ax§** =x3(p’,, p2m’’) —xi(p', P2 m) =10-5=35

Axq = Ax§ + AXP + Ax§°t = -2,5-2,5+5=0



10. David tem utilidade u(x;,x2), em que x; ¢ seu consumo no primeiro periodo e x; €
seu consumo no segundo periodo. David tem dotagdo (x°,x°;) para consumir em
cada periodo e pode trocar consumo presente por consumo futuro, e vice versa, de
modo que sua restrigdo or¢amentaria ¢ dada por pix; + paxa = p1x°; + pax’a.

(a) Derive a equagdo de Slutsky neste modelo.

Seguindo o apéndice do cap.9 do Varian. Seja x1(p;,m(p;)) a fun¢do de demanda
do bem 1 quando o preco do bem 2 permanece fixo e a renda monetaria depende
do preco do bem 1 através de m(p;) = piw1 + paw2. Entdo:

dX1(p1»m(p1)) _ dx;(p;, m)  dx;(p;, m)dm(p,)
= -
dp, dp, dm dp,

O primeiro termo do lado direito ¢ o efeito da mudanca de preco sobre a
demanda de x; quando a renda ¢ fixa, que ¢ dada pela equagdo de Slutsky
derivada no apéndice do cap.8 do Varian:

dx;(py, m) _ dxj(py, m") _x° dx, (p;, m)
dp, dp, 1 dm

Em que (x;°,x2°) € a cesta originalmente demandada aos pregos (p:°,p2°) e renda
m, e x;8(p;,m’) € a fungdo de demanda de Slutsky pelo bem 1, que diz o que o
consumidor demandaria ao enfrentar um conjunto diferente de precos (pi,p2) €
uma renda m’ = p;x;° + pox,°.

Adicionando o segundo termo da direita, o efeito renda-dotagdo

dm(p,) —w
dp, !
A equacgdo de Slutsky com dotac¢ao fica:
dx;(p;, m) _ dxj(p;, m’) o 4X1(p1, m)
= + (W —X))———
dp, dp, dm

(b) Suponha que a escolha 6tima de David seja tal que x; < x°,. Se p; diminuir,
David estard melhor ou pior? E se p, diminuir?

Se x; < x1°, David vende de x;. Se p; diminuir ¢ David continuar sendo vendedor
de x, estara pior, mas se ele virar comprador de p; ndo € possivel dizer.

Se x; < x1°, entdo x, > x,°: David é comprador de x,. Se p, diminuir ele vai
continuar sendo comprador de x; e sua situagdo serd melhor. (por preferéncia
revelada, veja os graficos no cap.9 do Varian).



11. Um individuo tem fung¢do de utilidade por consumo (C) e lazer (R) dada por U(C,R)
= C.R. Suponha que a renda ndo monetaria desse consumidor seja M unidades de
consumo por més € que 0 maximo que ele consegue trabalhar sdo R horas mensais.
Seja p = 1 o preco do consumo e w o salario hordrio que vigora no mercado de
trabalho. Denote por L = R — R a oferta de trabalho do consumidor.

(a) Escreva a restricdo or¢amentaria do consumidor.

pC=M+ wL

pC—wL=M

Definindo M = pC e somando wR nos dois lados:
pC+w(R—L) = pC+ wR

RO: C + wR = C + wR

(b) Monte o Lagrangeano.

n&z}t{xU = CR, sujeitoa C + wR = C + wR

L=CR+A(C+wR—-C—wR)
(c) Derive as condigdes de primeira ordem (CPOs) e encontre a demanda por lazer.
(1) g—zzo.-. R+A=0
CPO{ (2) =0+ c+Aw=0
(3) Z=0: C+wR=C+wR

C+wR C+wR
eR = .

2w

De(1)e(2),R= % Substituindo em (3), obtemos C =

(d) Suponha que M = 200 e R = 200. Qual a mudanga na oferta de trabalho se w
passar de R$2/h para R§4/h?
Ry=2 =150 - L,—, =50
Ry=4 = 145 - Ly—, =55
O individuo oferta mais 5h de trabalho.



12. Suponha que um consumidor viva por dois periodos e tenha seguinte funcdo de
utilidade: u(cl,c2) = Inc1+PInc2, onde 0 <P <1, c1 ¢ o consumo no periodo 1 e c2 ¢é
o consumo no periodo 2. Sejam m1 a renda no periodo 1, m2 a renda no periodo 2 e
r a taxa de juros. Suponha que ndo ha inflagao.

(a) Escreva a restricdo or¢amentaria do consumidor e desenhe-a num grafico.
c; =my + (1+r)(m; —cy)
RO.:(1+r)c;+c;=1+r)my; + m,

A reta de inclinagdo —(1+r) deve cortar os eixos nos pontos (c1,c2)=(0, (1+r)m;+my)
e (c1,c2)=(m;+[my/(1+1)],0).

(b) Construa o Lagrangeano para o problema do consumidor.
L =1Inc; + Blnc, —A[(1+1r)c; +¢c; — (1 +1r)m; —m,

(c) Encontre as escolhas 6timas de cl e c¢2 como fungdes de varidveis exdgenas e

parametros.
CPOs:
oL 0 ! A1 +r)
_ = - — =
dc, Cq '
oL
—=0- B =A
ac, C
oL
a=0—>(1+r)c1+c2 =1+rm; +m,

Ao isolarmos e igualarmos os valores para A da primeira e segunda condigdo temos:

1 B
c(1+1) ¢

Isolamos agora o consumo para um dos periodos:

“T8a+rp

E substituimos na R.O.:

(1+r) ¢;=(1+rm; + m,

C2
B+

Simplificamos e multiplicamos por B de ambos os lados



13.

¢z + Bz = B[(1 + r)my + m,]

Cy = TBB [(1+4+r)m,; + m,]
_ (1+r)m; + m,
“T T Arpna+p)

(d) O que ocorre se B fosse igual a zero? Interprete.

Como f funciona como uma medida de paciéncia do consumidor, se ele tiver valor 0
o consumidor ird demandar tudo que pode para o periodo 1 e nada para o periodo 2.

C2:0
@A+ r)my+my, N m,
1= (1+7) = 1+71)

Suponha um consumidor que vive por dois periodos com uma func¢do utilidade
definida por u(ci,c2) = In(c;) + 0,7In(cy) que identifica suas preferéncias pelo
consumo no tempo 1, c¢;, € o consumo no tempo 2, c;. Considerando que o
consumidor possui renda constante m;=m,=100, que a taxa de juros ¢ r e que ha
uma inflacdo &, faca o pedido:

(a) Encontre sua restrigdo orcamentdria e a desenhe em um grafico, tomando uma

inflagdo de 10% e uma taxa de juros de 14%.

(14+1r)
1+m

RO 2 ¢y + ¢, =52my +my — (1,036)er+es = (1,036)m;+m)

E relevante para o desenho do grafico que se explicite os pontos (c1,c2) = (0 ;
203,6) e (c1,c2) = (196,5 ; 0) em que a reta atinge aos €ixos.

(b) Encontre a escolha 6tima do consumidor para as mesmas taxas de inflacdo e

juros.

Maximiza-se a funcdo utilidade em relacdo a restrigdo or¢amentaria da
letra(a).

Das CPOs retira-se que c¢;= [(1+m)/(1+1)]*(c2/0,7). Com isso podemos

substituir c¢; na restricdo orcamentdria, que apos simplificagdes ficara:

C2 _ (1+m)
0,7 T = (1+7)

my +m,.

Entdo multiplicamos ambos os lados da igualdade por 0,7 e teremos:



Co + 0,7C2 = 0,7[m

1+
mml + mz]

(1,7)c, =0,7]

07 (1+7) N
2 =17 g™t el
Colocando todos os valores que temos dessa economia, encontraremos que:
c, = 83,7¢ substituindo em c¢;= [(I+m)/(1+r)]*(c2/0,7), teremos que:
c; = 115,5

(c) Com um aumento da taxa de juros para 16% e mantendo a mesma inflagdo,

calcule a nova escolha 6tima.
Basta substituir o novo valor da taxa de juros no desenvolvimento da letra

c, = 84,4

(b) e encontraremos:
c; =114,5

(d) Descubra como mudangas na taxa de juros afeta o consumo no segundo periodo

em relag@o aos pardmetros da economia.
Derivamos ¢, em relagdo a taxa de juros:

dc 0,7 m
2 1 >0

dr  1,7(1+m)

Como todos os fatores sdo positivos, podemos dizer que a taxa de juros afeta

positivamente o consumo no segundo periodo dessa economia.

14. Sobre a Teoria da Utilidade Esperada, assinale Falso ou Verdadeiro e justifique suas

respostas.

(b) Em modelos de escolha de seguros de automével com prémio de risco
atuarialmente justo, individuos avessos ao risco sempre escolhem fazer seguro
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parcial. Falso. Quando o seguro ¢ justo, individuos avessos ao risco fazem
seguro completo.

(c) A fungdo de utilidade esperada ¢ invariante a qualquer transformagdo
monotonica crescente. Falso. A funcdo de utilidade esperada ¢ invariante a
qualquer transformac¢ao monotonica crescente afim (da forma v(u) = au + b).

(d) Uma pessoa que ¢ avessa ao risco para todos os niveis de renda jamais ira
comprar uma a¢do de uma companhia que oferece um retorno incerto. Falso. Ela
comprard a acdo se o retorno esperado da acdo for alto o suficiente para
compensar Seu risco.

Admita que a fun¢@o de utilidade de um investidor seja especificada por UM) =
M"?, em que M = 150 ¢é a renda. Suponha que ele deseje aplicar 100% de sua renda
na compra de acdes de duas empresas A e B. Os precos de mercado dessas acdes sdo
hoje iguais Po=Pg=15, mas podem variar, a depender do estado da natureza, de
acordo com a seguinte distribui¢do de probabilidades:

Estado da natureza  Probabilidade Pa Py
0 Vs 40 5
1 Vs 5 40

Determine a utilidade esperada do investidor, admitindo-se que este invista metade
de sua renda em agdes da empresa A e a outra metade em B.

O investidor compra 5 ac¢des de cada empresa, pois M = 150, P, = Pg = 15 ¢
supomos que ele gasta metade de sua renda em A e metade em B.

Sua fun¢do de utilidade esperada ¢ uma média da utilidade que ganha em cada
estado da natureza ponderada pela probabilidade do estado ocorrer:

E(U) = poUMp) + p,UM;)

1 1
E(U)=§\/4O*5+5*5+E\/5*5+40*5=\/225=15
* note que V225 > v150



16. Um consumidor esta pensando em fazer uma viagem para a Asia, onde ele pretende
gastar R$10.000. A fungdo de utilidade desse consumidor depende de que quanto
ele conseguird gastar na viagem, M, e tem formato: UM) = In(M). Existe uma
probabilidade de 25% de ocorrer uma perda (por exemplo, um roubo) de R$1.000
durante a viagem.

(a) Calcule a utilidade esperada da viagem.
¢, = 10.000, nada ocorre

¢z = 9.000, hé perda
3 1
UE = Zln(lO. 000) + Zln (9.000)

UE = (0,75 % 9,210) + (0,25 = 9,104) = 9,1835

(b) Suponha que o consumidor possa comprar seguro contra a perda de R$1.000
num mercado de seguro com livre entrada. Qual o valor do prémio de seguro que
este consumidor pagara?

Se o mercado tem livre entrada, a seguradora ndo tera lucro, entdo o prémio 1.000y
terd preco justo, o que significa que y=0,25, que ¢ a chance de haver perda.

P =1.000y — (0,25« 1.000) — (0,75 % 0)
0=1.000y—-0,25x1.000
1.000 + 0,25 = 1.000y
y=0,25
Prémio = 1000 = 0,25 = 250

(c) Mostre que a utilidade esperada do consumidor ¢ maior se ele comprar o seguro
do item (b) do que se ele ndo comprar.

¢y =10.000 — 250 =9.750

¢, = 9.000 — 250 + 1000 = 9750
3 1
UE' =7 1n(9.750) +;In(9750) = In(9750) = 9185

UE’ = 9,185 > 9,1835 = UE

Logo, podemos ver que a Utilidade Esperada do consumidor ¢ maior se ele compra
0 seguro a preco justo do que se ele ndo compra.



17. Indique se as afirmacdes a seguir sdo verdadeiras ou falsas e justifique suas
respostas.

(a) Se a funcdo de demanda de um consumidor ¢ dada por q(p) e o preco passa de 1
para 2, entdo a variagdo da utilidade deste consumidor é dada por [ 12 q(p)dp.
Falso. Essa ¢ a variagdo do excedente dos consumidores, que ¢ uma
aproximacao da variagdo da utilidade. AEC = AU apenas quando as preferéncias
sdo quase-lineares.

(b) Considere que, ao consumir q unidades de um bem ao preco de mercado p, um
individuo tenha um excedente do consumidor igual a x. Suponha que o individuo
passe a ter que pagar uma quantia para poder participar desse mercado (isto &,
somente apds pagar uma quantia, ele pode comprar q unidades do bem, pagando
por cada uma o prego p). Entdo, o individuo estaria disposto a pagar,
aproximadamente, x unidades monetarias para pode participar desse mercado.
Verdadeiro.

(c) Sejam qi(p)= 0,5*%(m/p) a fung¢do de demanda do individuo 1 e qx(p)= 0,1*(m/p)
a funcdo de demanda do individuo 2. Como uma medida da utilidade que o
consumidor extrai ao consumir o bem, o excedente do consumidor tende a ser
uma aproximag¢ao melhor para o individuo 1 do que para o individuo 2.

Falso. Quanto menor o efeito renda, melhor a aproximacdo. Nao da para afirmar

qual ¢ melhor, pois o efeito renda também depende do preco e de q: ER = 5_21 g,

€ para os mesmos q, m e p, a aproximagao ¢ melhor para o individuo 2.

18. Suponha um consumidor com func¢do de utilidade U(x;, x2) = In(x;) + x, e renda
m=2.
(a) Encontre as demandas pelos bens x; € X».
max U = In(x;) + x,, sujeito a p;X; + p2Xx; = m

X1,X2
L=1In(x;) + x, + A(pyx; + pyx, — m)
W) Z=0.2+2p, =0
6X1_ " X1 p1 -
CPO{ (2) 2= =0=1+Ap, =0
2

oL
(3) o 0 piXq +p2X; =m

De (1) e (2), x4 = E—i_ Substituindo em (3), obtemos x, = i —1.



(b) Calcule a Variacdo Compensatoria (VC) e a Variagdo Equivalente (VE) caso o
preco do bem 1 varie de p;=1 para p;’=2 e o preco do bem 2 permaneca
constante e igual a p,=1.

As demandas do consumidor mudam de (x1,x2) = (1,1) para (x 1, X 2) = (%4,1).
Variacdo compensadora: renda necessaria aos precos (2,1) para deixar o
consumidor tdo bem quanto estava ao consumir a cesta (1,1).

U(1,1) = U(1/2,1) + VC
In(1)+ 1 =In(1/2) + 1 + VC — VC = In(1) — In(1/2) = 0,7

Como a fung¢do de utilidade ¢ quase-linear, a variacdo compensadora ¢ igual
a variagdo equivalente e a variagdo do excedente do consumidor.

(c) Sem precisar calcular a variagdo no excedente do consumidor, qual serd o seu
valor (em termos absolutos)? Explique sua resposta.
0,7 (ver acima)

19. Considere um consumidor com renda R = 100, fungdo utilidade U(x,y) = xy que se
depara com os precos px =2 e py = 2.

(a) Qual ¢ a cesta 6tima deste consumidor?

A cesta 0tima ¢ x =25 (x = R/2px) e y = 25 (y = R2py).

(b) Calcule a demanda pelo bem x se o px cair pela metade. Calcule a variagdo
compensatdria. Calcule os efeitos renda e substituicao.

Consumo de x muda para x” = 50

A variacdo compensadora ¢ a renda extra para ficar com a mesma utilidade
original aos precos novos.

A utilidade inicial era 25*25 = 625

Podemos usar a demanda para calcular qual renda, aos novos precos (1,2), da a
mesma utilidade: (R/2px)(R/2py) = 625 — (R/2)(R/4) =625 — R =70,7

VC=-293.
ES (mantendo poder aquisitivo constante) = (75/2) —25=37,5-25=12,5

ER=ET-ES=25-125=125



20. Ellsworth tem uma funcao de utilidade U(x,y) = min{x,y}. Ele tem uma renda de
$150 e o prego de x e y sdo ambos iguais a 1. O chefe de Ellsworth esta pensando
em transferi-lo para outra cidade onde o prego de x ¢ 1 e o preco de y ¢ 2. Ellsworth
disse que ndo tem problema em ser transferido, mas morar na cidade nova ¢ tdo ruim
quanto um corte de $A na sua renda, e disse que aceitaria a transferéncia desde que
recebesse um aumento de $B. Quais sdo os valores A ¢ B?

A ¢ a variacdo equivalente (ex-ante, aos pregos antigos), enquanto B ¢ a variagdo
compensatoria (ex-post, aos pre¢os novos). Primeiro, calculamos a demanda por x e

y:

Em equilibrio, x =y (propor¢des fixas). Substituindo isso na R.O. encontramos:
x=y=m/(px+py)

Na cidade inicial, aos pregos (1,1) e renda 150, x =y = 75. Sua utilidade ¢ 75.

Variagdo compensatoria: vamos usar a demanda para calcular qual renda, aos novos
precos (1,2), d4 a mesma utilidade: (m/(px+py)) =75 — (m/3) =75 —» m =225

VC=75.
Na cidade final, aos precos (1,2) e renda 150, x =y = 50. Sua utilidade ¢ 50.

Variacdo equivalente: vamos usar a demanda para calcular qual renda, aos pregos
antigos (1,1), d4 a mesma utilidade: (m/(px+py)) = 50 — (m/2) =50 —- m = 100

VE =-50.



