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Questao 1:

ungao de utilidade de um consumidor é dada por u(z1,z2) = ;' +x2 . O prego do bem 1 é 1,
A funcdo de utilidade d idor ¢ dad /2 O preco do bem 1 6 1
o preco do bem 2 é 4 e a renda do consumidor é 20.
a) Considere que o prego do bem 1 aumente para 2. Decomponha a variagao da demanda
Considere q prego do bem 1 para 2. D ponh iacao da d d
pelo bem 1 em efeito substituicao de Slutsky e efeito renda.
(b) A decomposigao do item (a) se alteraria se, em vez do efeito substitui¢ao de Slutsky,

fosse utilizado o efeito substituicdo de Hicks?

a) Primeiro vamos encontrar a demanda desse individuo:

1/2
max xl/ + 29 s.apix1 +p2ra < m

1/2
Z = 361/ + 29 — A(p122 + pax2 — m)

CPOs:

0L 1 _ 0L
0L
57302 =1—pA=0 (2)

Por (2) temos que A = 1/p,, substituindo em (1):

O N R -3
2 $1/2 p2
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Substituindo x; em (3) encontramos xs:

1p2+
P17 — T P22 =m
4 p?
1 p3 m  1po
Pty =m— —3 — Ty =— — ——
4p3 p2 Ay

142 20 14
x1(174720):ZF:4 x9(1,4,20) = — — —— =4

E com a mudanga de p; para pj = 2 temos:

142 20 14
33'1(2,4,20)21?:1 x;(274,20)21_1§:4’5

Para uma variagao infinitesimal de p; temos:
8x1(p17p27 m) _ 8xi(p17p27 T, .’132) B a$l(p1)p25 m) )

Oop1 Op2 om

Efeito Substituicao Efeito Renda

Ou seja, a variagao total de z; é a soma do efeito substituigdo com o efeito renda:

xll(pllap2am) - 3U1(p17p2>m) =1-4=-3= ES+ER

Para encontrar ambos os efeitos, vamos explorar o fato de que o efeito substituicdo de Slutsky é
a variagao mantendo o poder aquisitivo do consumidor constante. Assim, vamos olhar primeiro para
qual seria a demanda caso a renda variasse de forma que o individuo pudesse exatamente comprar a
cesta inicial aos novos precos:

Para comprar a cesta antigo aos novos precos, o dispéndio seria:

m =pla] +pere =2x4+4x4=24

Com uma renda de 24 e os novos precos, a demanda de x seria:

142
422

xlll(p/han ml)

A variagao de x; original para esse valor intermediario  nos da o efeito substituicao. E a variagao



desse valor intermediario até a quantidade final nos dé o efeito renda:

ES = ':L'l(pllvp%m/) - l'l(plap%m) = :Ulll — I = 1-4=-3

ER = x1(p}.pa,m) —x1(p),p2,m') =2 —2] =1-1=0

Aqui vemos uma das principais caracteristicas das preferéncias quase-lineares: o bem nao linear

teréa efeito renda nulo (em um ponto de 6timo interior).

b) Efeito Substitui¢ao de Hicks

Para o efeito substituicao de Hicks, mantemos constante a utilidade do consumidor, e nao o seu

poder aquisitivo como faziamos no efeito substitui¢do de Slutsky:

Ox1(p1,p2,m) _ 9z{ (p1,p2, W)  Ow1(p1,p2,m)
op1 Op2 om

T

(Para variagoes infinitesimais de pq, os efeitos substituigdo de Slutsky e Hicks s@o iguais.)

Vamos primeiro encontrar a demanda hickisiana do individuo:

min p;xy + paxo s.a zt/? +xo <

1/2 _
¥ = —p111 — paxo + )\(;1:1/ + x9 — )

CPOs:

0L _ 1/ _
g‘g =—p1+%m;1/2:o (4) o~ trmu=0 (6)
1
0.7
D2y =—p2+A (5)

Por (5) temos que A = py, substituindo em (4):

2%}/2 1 2 p1

1/p2\?
xfl(phpzﬂ) = 4<p2>

1 1
P2 12_ P2

E substituindo z{ em (6):

1 2-1/2
()]
2

xg(p17p27ﬂ) =u— 5}71



E, analogo ao que tinhamos anteriormente:

ESH = x{l(pll,pz,u) - x{I(plap% ’LL)

FRH = x{{(p’l,m, U') - wfl(pl,p% )

Achando a utilidade original: u(z1,z2) = (4)%/2 + 1 = 3. Logo:

1/p2\? 142
xfl(p'l,pQ,u):4<p,> 21?21
1

Assim:

ESH=1-4=-3

EFRH=1-1=0

Nesse caso, o efeito substituigao de Slutsky e de Hicks sao iguais para x1! Isso se deve a propriedade

das preferéncias quase-lineares.

Também podemos observar isso graficamente abaixo, onde no primeiro grafico temos Slutsky e no
segundo Hicks. Em verde temos a cesta inicial, em vermelho a cesta final e em preto temos a cesta

intermediaria de cada caso.
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Questao 2:

Suponha que um consumidor seja indiferente entre a cesta X = (z1,22) e a cesta Y = (y1,y2).
Suponha que o consumidor tenha escolhido a cesta X quando os precos eram (pi,ps2), e a cesta Y

quando os pregos eram (p},p5). Usando seus conhecimentos sobre preferéncia revelada, mostre que o



efeito substituigdo de Hicks tem sinal negativo se po = pf. (Dica: pense na relagao de gastos com as

duas cestas para cada vetor de precos.)

R:

Dado que o individuo é indiferente entre X e Y ,se com (pi,p2) escolhe X, X deve ser tdo ou mais

barato que Y:

p121 + poxra < Pry1 + P2y
P1T1 — P1y1 < Payo — P22

pi(z1 —y1) < pa(y2 — z2)

Analogamente, se escolhe Y quando os pregos sao (p},pz2), Y deve ser tdo ou mais barato que X:

Piy1 + paye < phwy + pawo
Py — a1 < paxo — Payo

pi(y — x1) < pa(z2 — y2)

Juntando as expressoes:

p1(z1 —y1) + Pi(y1 — 1) < po(y2 — x2) + p2(z2 — y2)
pi(z1 —y1) — i (21— y1) < palye — x2) — pa(y2 — 22)

(p1 —pPy)(x1 — 1) <0

Para que a multiplicacao desses dois termos seja negativa, necessariamente temos que eles pos-
suem sinais opostos. Como o primeiro termo representa a variacao do preco e segundo a variacao da
quantidade, quando o pre¢o aumenta (diminui) a quantidade diminui (aumenta). Como estamos sob
a mesma curva de indiferenca (X ~ Y'), ou seja, estamos mantendo o mesmo nivel de utilidade, vemos

que o efeito substituicao de Hicks possui sinal negativo.



